Résoudre les systemes d’équations suivants :

{é+é=4
a) |€._
= 7
& est défini pour toutA réel, donc aucune condition de domaine de difinit’est & imposer.

Une somme d’exponentielle n’est pas exploitablecdm changement de variable s'impose.
Posons :X=¢ et Y=¢"

_ _1
: [ XrY=4 X+Y=4  [7Y+Y=4  [8Y=4 Y2
Le systéme devient X _ 5 = Ix=7vy = IX=7wy = IXx=7¢ ° 7
Y X==
2
e=1
On déduit : 1 résultats recevables puisqee doit &tre strictement positif.
"2
Onsaitquee®=b = a=Inb.
x=1In (—O
2 = — = _
D'ou : {X In7-In2 {;:'_?n72 N2 Soit &:y)=(n7 IN2:-n2).

yzln(%) y=Inl-In2

b {In(x+y):1
) Inx+Iny=0

In A est défini pourA > 0, ce qui imposex >0 ety>0.
On exploite I+ Inb=1In (ab) .
{In(x+y):1 {In(x+y):1

INnx+Iny=0 " [In(xy)=0
Onsaitque lm=b - a=¢".
L A XTYy=e
Dou.{xy=1

1°® méthode :
Deux nombres de somme S et produit P soni@eéude I'équation %—SX+P =0 ., soit :

X?—eX+1=0 avecA=h*-4dac=€’-4>0.

Les racinessont><1='b2_a\/z=e_ 2e — et X2=-b;a\/zze+ 2 =,

+vyv=
Commex ety sont permutables dan% ;((y =y1 © , on déduit deux couples solutions :
e—\Je€—4 e+ye€-4 e+\e€—4 e—\e€—4
(Xl;y1)=( \/2 : \/2 )et «z;yz)=( \/2 : \/2 )



2°™ méthode :
x+y=e y=e-x . [y=e—x y=e—x
{xyzl = {xyzl soit {x(e—x):l < {ex—xzzl'

X —ex+1=0

Le systéme initial équivaut { y=e-x

_e—3[E—4
X1 = 5

La résolution de® —ex+ 1 =0 a été faite dans I€°méthode, soity et

_e+3[§—4.
Xo = 2

e-\e&E€—4_e+\Je—4_
2 - 2 -

yi=e-=-X =€e-—- X2

Les solutionsy correspondantes so .
Y P _ _e€-4_en[E-4_
Y2=€—-X=€~— 2 = 2 =X

On retrouve bien :

) :(e—\/2e2—4,e+\/2e2—4) et &) :(e+\/2e2—4,e—\/2e2—4).




