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Domaine de définition dé(x) =

a) Calculer Iim1
X -

X—1
2lx+3°
\/x + 3 imposex + 320, soitx>-3.
La fraction n’est & priori pas calculable si &%+ 3 =0, soity’x+3=2 ,soitx+3=4 « x=+1.

Le domaine de définition semble donc étre [-3[;#]+1 ; +oof .

Or, on constate que le numérateur s’annule égaleamex= +1 .

f(1) :g est uneforme indéterminéece qui signifie quef(1) peut prendre n'importe quelle valeur réel@iftl'inverse de ne pas

étre défini).

Le domaine de définition est donc [-3op[+
Il reste a donner une unique valeuf(a) .

La plus judicieuse valeur d§1) est celle qui assure leontinuité de f en x = +1 , son calcul étant le résultat de lIf(v() =
X -

. Xx—1
im ———.
X -12A[x+3

Si le dénominateur de cette fraction avait été algmdme, le fait qu’il s'annule ex = +1 aurait permis la factorisation de- 1 ,

puis la simplification de)% a l'origine de I'indétermination.

Afin de permettre cette factorisation, il faut emela racine du dénominateur, a I'aide degsentité conjugée2 +\/x +3.

lim x—1 — lim (x—1)(2 H/x + 3) — lim (x—l)(2+\/x+3):_”m (x—1)(2 H/x + 3)
x=12Afx+3 x-1@2=Ax+3)2+[/x+3) x-1 4-+3) X1 x—1

. x-1 _ . _ _
thnlz_\/ng__ I|m1(2+\/x+3)— 2+2)=-4.

X -

En posantf(1) = -4 , on assure la continuité dleen x = +1 .

On peut ajouter que le fait d’avoir ainsi défini &n x= +1, permet de remplacer I'écriture(Xj —x=1 par f(x) = 2 +
2 —\/x +3

x + 3 (les deux fonctions ne différaient que par kaleur enx = +1).

f(1) = -4

f(x) :X;l
2—x+3

=2 +/x + 3 pour toutx [0 [-3 ; +oo[ .

Conclusion: Ecrire{ pour toutx # +1 - de domaine de définitioD; = [-3 ; 4o est équivalent a écriréx)
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b) Caleuler Jim K fx

-14x=-1"

Domaine de définition dé(x) :% :
X a—

/X imposex=0 .
La fraction n'est & priori pas calculable§yk — 1 =0, soity’x =1 = x = +1.

Le domaine de définition semble donc étre [0 ;H]f1 ; +oof .

Or, on constate que le numérateur s’annule égaleamex= +1 .

f(1) =% est uneforme indéterminéeet f(1) peut prendre n'importe quelle valeur réelle.

Le domaine de définition est donc [Ocp[+
Il reste a donner une unique valeuf(a) .

La plus judicieuse valeur d&1) est celle qui assure leontinuité de f en x=+1, son calcul est le résultat de lIi‘l(lx) = Iiml
X - X -

Si le dénominateur de cette fraction avait étéalgrdme, le fait qu'il s’annule e = +1 aurait permis la factorisation de- 1 ,
puis la simplification de)% a l'origine de I'indétermination.

Afin de permettre cette factorisation, il faut emela racine du dénominateur, a I'aide degseantité conjuguée& +1.

X=X _ (€ -AAx+ 1) _xx+ X -x-x _ X -AX) + 68 -%) _AX0E- 1) +x(x- 1)
Vx-1" @x-Dax+1)  x-1 x-1 ) x-1 = e N,

Ji@l% = lim [(x+ INx+x]=3.

En posantf(1) = 3, on assure la continuité dleen x = +1 .

Le fait d’avoir ainsi défini f en x +1, permet de remplacer I'écriture(xj :M par f(x) = (x + 1)\/;( + x, (les deux

Afx—1

fonctions ne différaient que par leur valeurxen +1).

f(1) =3

Conclusion: Ecrlre{ i) = (x + 1)\/;“_)( Six# 41

de domaine de définitiobs = [-3 ; +eo[ est équivalent a écrirfx) = (x

+ 1)\/;(+x pour toutx [ [0 ; +oof .



