Soit dans un repére orthonormé Q, Dr, 'T) , les pointsA(-1; 2) ,B(3;4) etC(1;0).
Déterminer les coordonnées de I'orthocentred du cercle circonscrit au triangle ABC .
L’ orthocentre du triangle ABC est le point de concours commun aux hauteursrdisscotés du triangle.
Pour détermineH , il suffit de chercher deux équations de hautleuces cotés, et d’en déterminer I'intersection.
La hauteur relative a un c6té est la perpendicitaice c6té menée par le sommet opposeé.
- Soit D4 la hauteur issue d@ :
M(x;y)OD; =« (AM)O(BC) = AM.BC =0 = aa +bb' =0.
AM (u—Xa ;Y —Ya) = (x+ 1y —2) et BC(xc—Xs;Yc—Ye) = (-2; -4) .
AM.BC=0 < aa +bb’=0 = 2x+1)—4¢—-2)=0 (x+1)+2¢—-2)=0 x+2y-3=0.

Une équation cartésienne de la hauteur issu8 dst D, : x+2y—3=0.

- Soit D, la hauteur issue dB :

M(x;y) 0D, = BM)O(AC) = BM.AC =0 - aa +bb' =0.

BM (v —Xe ;Yu—Ye) = (x—3;y—4) etAC(xc—Xa;Yc—Ya) =(2;-2).

BM.AC=0 - aa’ +bb’=0 = 2x-3)-2¢-4)=0= (X—3)—§—4)=0< x-y+1=0.

Une équation cartésienne de la hauteur issuB dest D, : x—y+1=0.

- Soit H(x ; y) le point d'intersection des hauteuds et D, :

X+2-3=0 {x+2y:3 {x+2y:3
X=y+1=0 7 |x-y=-1 7 |x+y=1

H(x;y)ODy1n Dy = { , Soit 3 = 4 par addition.

D'ou yy = +g gue 'on reporte dangy —yy = -1 : Xy —g =-1 & Xo= +% .

on déduitH(% ;g).



