1/ g est la fonction définie sur R parg(x) =x®—3x—3.
a) Démontrer que I'équation g(x) = 0 admet une unigue solutiona sur R.
g est définie, continue et dérivable sur IR, canrtoute fonction polynéme.

lim g(x) = < et lim g(x) =+, comme son terme de plus haut degté

X - 0 X oo
g(x)=3"-3=3k+1)x—1).

Les extrema dgy sont (-1 g(-1)) et (+1 g(+1)) , soit (-1;-1) et (1;-5).
Le signe deg’(x) estceluidex’ — 1 =&+ 1)x—1).

Tableau de variation

X -00 -1 1 de0
g'(x + 0 - 0 +
g(x) -00 A -1 N -5 A +00

La continuitéde g sur ] ; 1] prouve queg(x) < -1, doncg(x) < 0 sur cet intervalle.

Sur [1; o[, g(1)=-5<0 et limg(x) =+, alors queg est strictement croissante sur cette intervpheuve,

X — +oo

selon le théoréme de la valeur intermédijair€il existe a > 1 unique, tel queg(a) =0 .

b) Donner une valeur approchée dex a 10" prés.
La calculatrice donne g(2,1) =-0,039 efy(2,2) = +1,048 .
On déduit 2,1 < < 2,2 . On peut donc poser= 2,15 & 10 prés, soit 2,05 & < 2,25 .

Si I'’énoncé avait demandé de donner un intendi#lplitude 10 contenanta , on dirait:a 0]2,1; 2,2 .

X<a < g(x)<0
c) En déduire le signe deg(x) sur R: Auvu des variationsdg: | x=a < g(x)=0.
X>a < g(x)>0

3
2/ f estlafonction définie sur R —{-1; +1} parf(x) :%)’.

a) Démontrer que pour tout x de R—{-1;+1},f (x) :_QK_L(Z)?_?)Z ]

f est définie, continue et dérivable sur IR —{-41}, comme rapport de polyn6mes définis, contiatidérivables sur cet

intervalle.
PP V1 e AT £ x) = 6X°0¢— 1) — (23 + 3) _ 2X* — 6¢ — 6x _ 2X(C — X —3)_ 2x.9(X
v T - -1y T} -1 T (-1 T C-1F°
. . . : _20°+3
b) Dresser le tableau de variation def : f'(xX) est du signe de.g(x) . Par ailleursf(a) -1 =6,3.

X -c0 -1 0 1 a +00

9(x) - | - - | - 0 +

X.g(X) + | + 0 - | - 0 +
f(x) w0 A I 2 3 N T N 63 A  +w
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