Solution — Fonctions Numériques — Logarithmes — Domaine — Limites aux Bornes — Variations — s5269

Dans chacun des cas suivants, déterminer le domaine de définition de la fonction f , ses limites aux bornes de ce domaine,
et sa dérivée.
a) fix)y=In(2x-1),

Domaine -

In A est défini si et seulementsi 4 >0.

In (2x — 1) impose 2x—1> 0, soit x> % On conclue Dy= ]J%; Foo[ .

Limites aux bornes :

- Six—o Jrl par valeurs supérieures, alors 2x—1 —- 0" et lim fix)= lim_ In(2x—-1)=-0.
2 x =12 x > 172!

- Si x— 4o, alors 2x—1 — +oo,s0it lim fix)= lim In(2x—1)=+cw.
X —>too X — -+

Deérivée :

f=lnu jf’:%,d’oﬁ:ﬂx):m@x—l) = fix)= >0 sur ]J%;Jroo[.

2x—1

b) fix)=In(*+x+1),
Domaine :
In A est défini si et seulement si 4 >0 .
In (x* +x+ 1) impose x* +x+1>0,0r A=-3<0,donc x> +x+1>0 sur IR. On conclue D;=1R.
Limites aux bornes :

- Six—+oo: alors X*+x+1—+w et lim fix)= lim In(x>+x+ 1)=+w (des deux cotés) .

X — =+ X — 0
Dérivée :
, i .
f=lnu jf’:%,d’oﬁ:f(x):1n(x2+x+1) jf’(x):ﬁ,dumgnede 2x+ 1.

¢) fix)=In (xzx—ﬂ) ,

Domaine : In A est défini si et seulementsi 4 >0 .

x . x . .
In (xz n 1) impose 377> 0,soit x>0. On conclue Dy=1]0; +oo[ .

Limites aux bornes :

. . X . . 5 X i
- Six— 0" ,alors 21 0" et Xhino}f(x) xhino’ In (xz ) o0 .

1)
— 0,s0it lim flx)= lim In (x2 1

. X )=
- slx—>+oo,alorsx2+1 i im +)7-oo.
Deérivée :
In @ =In ()~ In (v) , soit /) = In (¥) ~In (2 + 1) .

2x (@4 Dh-2¢  1-x
x*+1 x(x* + 1) x(x*+1)°

ftnu = =1 @ob: i) =1n ()~ In (2 +1) = L) =



_ + .
fx)= gl_xXI_x)’ qui est du signede 1 —x sur ]0; +oof .

x(x*+1)
d) fx)=x+1).In(2-x).
Domaine :
In A est défini si et seulement si 4 >0 .
In (2 —x) impose 2 —x>0,soit x<2. On conclue D;=]-0;2[.
Limites aux bornes :

x+1— -0

2 x—+o et In(2—x) — 400 ° soit lim fix)= lim (x+ 1).In (2—-x)=-.

- Si x — -, alors {
X —> -0 X —> -0

x+1—3

- Si x — 2 par valeurs inférieures, alors { 2-x—0 et In(2—x)— -0

, d’ou lim  flx)=-0.
x »2
Deérivée :

i , W
f=uxv = ff=uv+uv et v=Inw = v =

-1 x+1

2_x:1n(2—x)—2_x

dou: iIx)=x+1DIn(2-x) = f(x)=1XIn (2—x) + (x + 1)x



