suite_4 _al slx

. . . UO = 1
Soit la suite numérique u telle ue{ ,pourtout nON .
q d Up+1=\Up + 2 P

a) Vérifier que la suite u est majorée par 2
Soit la proposition de récurrend®, : «u, < 2 ».
- Initialisation : Py est vraie o= 1= Up< 2) .
- Hérédité: P, vraie impliqueP, . 1 vraie.
P, vraie (h<2) = u,+2<4 = \/un_+ZS 2 laracine conservant I'ordre, d'd®, ;. ; vraie (U + 1< 2).

- Conclusion: P, vraie pour toutn 0 IN (u, < 2). La suiteu est majorée par 2 .

b) Vérifier que la suite u est croissante. Qu’en conclure ?
Soit la proposition de récurrend®, : «U, < U+ 1 ».

- Initialisation : Py est vraie fp=1 etu; =\/u0 +2 =\/§ = 1,732, soitip < uy) .
- Hérédité: P, vraie impliqueP, . 1 vraie.

Pn vraie (hSUp+1) = Up+ 2<Ups1+ 2 = A\fUp+ 224 Ups 1 + 2, d'0U Py g vraie Uy s 1< Uy s o).
- Conclusion: P, vraie pour toutn 00 IN (u, < u,+ 7). La suiteu est croissante

La suite u, croissante et majorée par 2 , estconvergentevers L< 2 .

c) Déterminer lim u,.

n - +oo

Sin— +w,alorsu,—L etu,,;—L.

Donc la relation de récurrenag , ; =\/u,+ 2 devientL =A[L+2 = L?=L+2,soitL?~L-2=0.
L'équation admetL; = -1 (impossible) et, = +2 comme solutions.
On déduit: Ilimu,=2.

n - +oo



