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. . L. u; = *
Soit la suite numérique u telle que{ T4 ,pourtout nON" .
Up+1= Un2

a) Vérifier que 0<u,<1,pourtout nON".
On constate que, = 0 et la relationu, . ; = u,? implique u,> 0 (carré) , pour toun > 1.
La suiteu est minorée par Ou{= 0, pour toutn 00 IN").
De méme : On constatd < 1 (Initialisation de la propositiof, : «u, < 1) .
Par ailleursu, <1 = u2< 1, soit Uy, 1< (Hérédité).
On conclue queP, est vraie pour toun O IN” (u, < 1).

La suiteu est majorée par 1, donc bornée< )< 1, pour toutn 0 IN" .

b) Etudier le sens de variation de la suitau . Qu’en conclure ?
Up+1—Upn = unz_un =Up(up— 1) .
Onsaitu,20 et u, <1, soitu, — 1< 0. On déduit queuy(u,— 1)< 0 = U ;1< Uy, pour toutn O IN".

La suiteu est décroissante, et comme elle est minoréépan conclue qu'elle est convergente vers 0 .

c) Déterminer lim u,.

n - +oo
Sin— 4w, alorsu,—L etu,,,— L.

Donc la relation de récurrenag, , ; =u,? devientL=1L> = L?~L =0, soitL(L—1)=0.

L'équation admetL; = +1 (impossible, cau; :% et u décroissante) et, =0 comme solutions.

Ondéduit: limu,=0.

n - +oo



